DISTRIBUSI BERSAMA

BAB IV



DISTRIBUSI BERSAMA
Peubah Acak Diskrit

Jika X, X, peubah acak diskrit, maka fungsi peluang bersama peubah acak X
, &, adalah

flryxy) = P&y =2,y = 1))

ika X, X,,...X peubah acak diskrit, maka fungsi peluang bersama

X, X, K adalah




Contoh distribusi bersama

1. Distribusi Hipergeometri yang diperluas
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Xy: banyak objek [ yang terambil

X,: banyak objek Il yang terambil
flxyx;) = P(Xy = x4, X, = x3)
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Distribusi Multinomial

X ~ MULT(n,py, Pas s D)

n!

X X X Xy 4
(X0 X Xgpe X ) =~ Py Py” P3° Pty
X DO X!




Sifat- sifat

Jika X,, X,, peuban acak diskrit dengan fungsi peluang bersama f (x,,X, ), maka

) ) f(nn,)=1

kX

Jka X, X,..X peuban acak diskrit dengan fungsi peluang bersama

F(t Xy X ) MK, Y ) Y (86X ) =1




Fungsi Peluang Batas/ Marginal

Jika X,,X, peubah acak diskrit dengan fungsi peluang bersama f(x,x,) maka
fungsi peluang marginal dari X, dan X, berturut- turut adalah -

fxl (X) :Z 0, %)

Xy




Fungsi Distribusi Kumulatif
Bersama

Misal X, X, peuban acak diskrit engan fungsi peluang bersama f(x,,x,). Fungsi
distribust kumulatif (CDF) bersama X, X, didefinisikan sebagai

(k)= PG < X, €)= Y Y (L

<X2 <X1




Independen

X1 dan X, dikatakan saling bebas/ independen jika

(%, X)=T(x).1(x)
(0, %) = F (%) F (%)




Distribusi Bersyarat

P(ANB)
P(B)

f(x]y) = ff(x(’ y)) dengan (x,y) = f, (y).f (x| y) = F, (0.f (¥ ¥

Y

Ingat: P(A|B) =

Jika X dan Y independen maka f (x| y)= f, (X




Latihan

2. InExercise 2 of Chapter 3, & game consisted of rolling a die and tossing a coin, Il X

denotes the number of spots showing on the di¢ plus the number of heads showing on the
coin, and 1f ¥ denotes just the number of spots showing on the die, tabulate the joint pdf

of Xand ¥,
Dadu
I 2 3 4 5 6
Koin 0 (0.1 02) (0.3) (0.4) (0,5) (0.6)
L @) | @) |03 [ 0 [ 15 | (19
Misalkan :

X : jumlah mata dadu dan gambar yang muncul
Y : mata dadu yang muncul, maka nilai-nilaz:
x=1,23.4567

y=123.45,6

T



» Fungsi peluang bersama Xdan Y ffx,y)

y 1 2 3 4 3 6

1 JAD | /21 | fGD
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y ] 2 3 4 5 § 7

1 1/12 1/12 0 0 0 0 0 2/12
2 0 1/12 1/12 0 0 0 0 2/12
3 0 0 1/12 1/12 0 0 0 2/12
4 0 0 0 1/12 1/12 0 0 2/12
b 0 0 0 0 1/12 1/12 0 2/12
6 0 0 0 0 0 1/12 12 2/12




7. Suppose that X, and X, are discrete random variables with joint pdf of the form
f[xlhxi}=':{ll+xi::l -.:'i::|.=u: 1:-:"; x]:=ﬂ|-t':|2

and zero otherwise. Find the constant c.

Sifat: » > f(x,%,)=1

2 N

ZZf(xpxz)zl

X2 N

< £(0,0)+ f(LO)+ f(2.0)+ f(0.D+ AALD+ 2D+ £(0.2)+ f(1L2)+ f(2.2) =1
<c(04+0)+c(1+0)+c(2+0)+c(0+D)+c(A+D)+c(2+1D)+c(0+2)+c(1+2)+c(2+2) =1
< 0+c+2c+c+2c+3c+2c+3c+4c=1

& 18c=1

1
oCc=—
18




8.If X and Y are discrate random variables with joint pdf
(e

c

Jx.y)=1 xly

0 : X, y otherwise

x=0L2.....v=01.2....

a. Find the constant ¢

>3 fx) =]

¥




b. Find the marginal pdf’s of X and Y.
Se(x) =2 Sf(x. )

[
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Xo
1 2 3
1 1/12 | 1/6 | 0
X 2 0 1/9 | 1/5
3 1/18 | 1/4 | 2/15
a. Find the marginal pdf’s of X; dan X,

i)j:rl(x1):Zf(~T1:~Iz) ii)ffl(xl):Zf(xl:-IE)

1 1 31 ] |
N=—+-4+0=—x— N=—+0+—
RO 12 6 12 4 AQ 12 18

5
Jle(Z):[}_Fl_Fl:LQ—E ﬁl(2)21+1+1

O 5 45 45 6 9 4
1 1 2 1 2
ﬁ’l() 18 4 15 T, G) 5 15




Silahkan dikerjakan

(b} Are X, and X, independent? Why or why not:

(c) Find P[X, 2] |

(d) Find P[X, £ X}

(¢) Tabulate the conditional pdr’s, f(x; ;) and f(x; %)

p—
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